
Análisis Matemático I

1. SeanF � R
n un conjunto cerrado yK � R

n un conjunto compacto no vacíos y
disjuntosF \K DØ. Seak k una norma enRn. Prueba que hay puntosa2F y b2K

tales que
ka � bk D Kınf fkx � yk W x2F; y 2Kg

2. Seanf; g W � ! R campos escalares definidos en un abierto� � R
n. Seaa 2 � y

supongamos quef es diferenciable ena, f .a/ D 0 y g es continua ena. Prueba que

fg es diferenciable ena.

3. Prueba que el campo escalarf W R
2 ! R definido porf .0; 0/ D 0 y

f .x; y/ D
arc tgx seny � xy

x2 C y2
.x; y/ ¤ .0; 0/

es de claseC1 enR
2. CalculaD12f .0; 0/ y D21f .0; 0/ e indica si es de claseC2 en

R
2.

4. Clasifica los puntos críticos del campo escalar

f .x; y; z/ D x2 C y2 C z2 C 3xyz � x � y � z

5. Teorema de Riesz.
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